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Resumen

El grafo de ĺıneas L(G) de un grafo G, es el grafo cuyo conjunto de
vértices está en correspondecia uno a uno con el conjunto de lados de G
donde dos vértices son adyacentes si sus correspondientes lados enG tienen
un vértice común. La enerǵıa E(G) es la suma de los valores absolutos de
los autovalores de G. La conectividad de vértice κ(G) es referida como
el mı́nimo número de vértices cuya eliminación desconecta G. Derivamos
una cota superior para la enerǵıa del grafo de ĺıneas de grafos G sobre
n vértices con conectividad de vértice menor o igual a k. Además, una
familia de grafos hiperenergéticos es obtenida.

Palabras & frases claves: Grafo de ĺıneas, Matriz de adyacencia,
Enerǵıa de grafo, Conectividad de vértices, Conectividad de lados, Grafos
hiperenergéticos

1. Introducción

Sea G un grafo simple no dirigido con conjunto de vértices V (G) = {v1, v2, ..., vn}
y conjunto de lados E(G) = {e1, e2, ..., em}. Un grafo G es bipartito si existe una
partición de V (G) en conjuntos disjuntos no vaćıos V1 y V2 tal que los vértices
finales de cada lado en G están en conjuntos distintos V1, V2. En este caso V1,
V2 son referidos como una bipartición de G. Un grafo G es un grafo bipartito
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completo si G es bipartito con bipartición V1 y V2 donde cada vértice en V1 está
conectado a todos los vértices en V2. Si G es un grafo completo bipartito, |V1| = p
y |V2| = q el grafo G es escrito Kp,q. La matriz Laplaciana de G es la matriz de
orden n×n, L(G) = D(G)−A(G) donde A(G) es la matriz de adyacencia of G
y D(G) es la matriz diagonal de grados de vértices en G. La matriz L(G) es un
matriz semidefinida positiva y que (0, e) es un autopar de L(G) donde e es el
vector de sólo unos en las entradas. La matriz Q(G) = A(G) +D(G) es llamada
la matriz Laplaciana sin signo de G. Los autovalores de A(G), L(G) y Q(G)
son llamados los autovalores, autovalores Laplacianos y autovalores Laplacianos
sin signo de G, respectivamente. Las matrices Q(G) y L(G) son semidefinidas
positivas. Los espectros de L(G) y Q(G) coinciden si y sólo si G es un grafo
bipartito.
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